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设 7 为 任 一 正 整数 ,za(z)j 表 示 使 大 为 一 完全 平 
方 数 的 最 小 正 整数 护 例 如 : ae(D= la(2)= 
= 1… ,al(12)= 3…. ,4(D)= Pa (1 )= 1 .其 中 万 
为 素数 在 文献 [2 的 问题 27 中 ,了 下 Smarandache 教 


授 要 求 我 们 研究 数列 {a lz) } 的 性 质 ,关于 这 一 问题 ， 
我 们 不 知道 至 今 是 否 有 人 研究 ,只 知道 它 的 一 些 简 


单 性 质 ,如 a(m 4 性 函数 , 且 ua(a(z))= a(z) ;以 


下 


及 az 下 | Pr 0, 其 中 到 | 和 表示 下 mw, 而 
Pi 
局， 
本 文 的 主要 目的 是 研究 均值 2/ a(z) 和 之， 
册 的 渐 近 性 质 ,并 利用 初等 方法 证 明 下 面 的 
定理 1 对 任 一 实数 达 1 有 渐 近 公式 
志 7 4 四 宇 + co[ 司 
定理 2 对 任 一 实数 他 1 有 渐 近 公式 
_3 
1 中 一 
人 
其 中 Xs) 为 Riemann Zeta 裔 数 
定理 的 证 明 


为 完成 定理 的 证 明 ,我 们 需要 初等 数论 中 的 几 
个 简单 结论 , 即 就 是 


CO = 之-(d ( 

对 任 一 正 整数 岂 则 冯 可 唯一 的 表示 为 

1. = 1 其 中 (6) 天 0，() 为 Mobius 函 数 
( 
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数 ,a(m) 表 示 7 的 平方 补 数 , 即 a(m) 表 示 使 大 为 -完全 平方 数 的 最 小 正 
整数 丘 本 文 的 主要 目的 是 研究 4(1) 的 均值 性 质 ,并 利用 初等 方法 给 出 两 4 请 趣 的 渐 近 公 


信 式 
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现在 我 们 利用 性 质 (1 及 (2) 来 完成 定理 


的 证 
明 


( 纪 ) 式 有 


定理 1 的 证 明 
> a( 站 = 之 / an _ (| = > 月 (| 


注意 到 (D 式 即 可 推 得 
2 al)= 2 尼 ) 
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结合 习 = 丽 , 习 2) = 荡 ,立即 得 到 也 攻 士 ， 和]，oom- 
2 系 X 92 
2 cf 司 一 _1 1 
人 30 X 哥 习 -+ Onx) = 
于 是 完成 了 定理 1 的 证 明 习 人 
本 = 课 和 相 ， 4- 司 
-SrV | 估 | So | 全 
学 4a( 们 ”全 ,am 有 之 4 大 
az 二- or 4 吉 员 和 了 + O(lnc) 于 是 完成 了 定理 2 
1 1 、/ 人 
妆 生 “ = 了 + 4 司 即 可 推 和 的 证 明 , 


IE a(01) 12 大 
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On a problem of F. Smarandache 
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Abstract Let n be a postive integer，a(n) is a square complements of n，that is , a(Dn) is the smallest 
integer k such that nk is a perfeet square， The main purpose of this paper is to study the mean value 
property ofa(n)，and use the elementary methods to give two interesting asymptotic form ulas. 
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